REVISAO- GEOMETRIA PLANA

Desenho ilustrative — Fora de escala

Sabe-se que o perimetro do tridngulo ABC mede
30 cm, o ladoBCmede 10 cm e o
segmento DE mede 24 cm. O valor, em cm, do
moédulo da diferenca entre as medidas dos
lados AB e AC é igual a:

a) 2.
b) 4.
c) 6.
q) 8.

e) 12.

2. (Espcex (Aman)) Considere ABC um triangulo
retangulo em B e uma circunferéncia A a ele

inscrita, sendo D € AB,e F € ACos pontos de
tangéncia entre os lados do tridngulo e a
circunferéncia. Sabendo-se que os

catetos AB e BC medem, respectivamente, 16 cm e
12 cm, calcule, em cm?, a area do quadrilatero
DBEF.

136
i

3. (Espcex (Aman)) Um quadrilatero ABCD tem as
diagonais perpendiculares entre si medindo 5 cm
e 7 cm. A area do quadrilatero, _.em cm? , é igual

a) 6
b) 7
c) 12

1. (Espcex (Aman)) Em um tridangulo ABC, tracam-
se as bissetrizes interna AD e externa AE em
relacao ao vértice A, conforme figura abaixo.

d) 17,5

e) 35

4. (Espcex (Aman)) Um fazendeiro possui, dentro
de sua area, um terreno triangular disponivel.
Pretende-se utiliza-lo para a construcdo de um
lago, que devera ter o formato quadrado (de lado
1). A figura a seguir ilustra a situacéo:

SuperProfessor®

A D E
Desenho ilustrativo - Fora de escala
O triangulo ABC representa o terreno, com a base

AB medindo 35 m e a altura correspondente igual
a 15 m; o quadrado DEFG representa o futuro

lago. Sabendo que DE & parte de AB ¢ que os
vértices F e G do quadrado pertencem,

respectivamente, aos lados BC ¢ cado triangulo,
a medida | dos lados do lago devera ser igual a:

a) 10m

b) 10,5m
c) 12m

d) 20m

e) 26,25 m

5. (Espcex (Aman))
abaixo:

Observe o triangulo ABC
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REVISAO- GEOMETRIA PLANA

A
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B 8 cm D 16 cm (&

Desenho ilustrativo - Fora de escala

Sabendo que o segmento de reta AD é a bissetriz
do angulo do vértice A, que o perimetro do
triangulo ABC € igual a 54 cm e que as medidas

dos segmentos de retas BD e DC valem,
respectivamente, 8 cm e 16 cm, o produto das

medidas dos lados AB e AC , em cm? , é igual a:

a) 125
b) 151
c) 176
d) 200
e) 225

6. (Espcex (Aman)) Em wum poligono regular
ABCDEFG..., as intersecoes da mediatriz relativa
ao lado CD com a bissetriz interna relativa ao
vértice A e com o lado CD sao, respectivamente, os
pontos O; e M;. Sabendo que o angulo AO;M,; é
igual a 75° e que o lado BC esta contido no interior
do angulo AO;M;, o numero de diagonais do
poligono ABCDEFG... € igual a:

a) 35
b) 44
c) 54
d) 65
e 77

7. (Espcex (Aman)) Um depésito de muni¢oes no
formato retangular sera construido em um campo
de instrucdo do Exército Brasileiro. A planta da
construcdo prevé que esse retangulo esteja
inscrito em uma area cujo formato é de um
triangulo is6sceles de base 24m e altura 16m. _A
area maxima do depédsito que atende a essas
condicoes € igual a:

a) 32 m?2
b) 48 m?
c) 64 m?
d) 72 m?2
e) 96 m?

8. (Espcex (Aman)) Um poligono regular tem 36
diagonais passando pelo seu centro. Cada angulo
interno desse poligono mede

a) 350°.
b) 180°.
c) 175°
d) 170°.
e) 72°.

9. (Espcex (Aman)) Quais as medidas, em
centimetros, dos lados do retangulo de maior area
que esta contido em um triangulo equilatero de
lado 8 cm, estando a base do retangulo situada
num lado desse triangulo?

a) 2e3vV2
b) 4e+3
c) 4e3V2
d 2e2V3
e) 4e2V3

10. (Espcex (Aman)) Os lados AB,AC e BC de um
triangulo ABC medem, respectivamente, 4cm, 4cm e
6cm Entao a medida, em cm da mediana relativa
ao lado AB éigual a

a) V14
b) V17
c) V18
d) V21
e) V22

11. (Espcex (Aman)) Na figura a seguir, ABCD é um
quadrado, E € o ponto médio de BC e F é o ponto
médio de DE
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D C

A B

A razao entre as areas do quadrado ABCD e do
triangulo AEF, nessa ordem, é

a)
b)

0)

12. (Espcex (Aman)) Se a medida do raio da
circunferéncia circunscrita a um octégono regular
é R, entado a medida do raio da circunferéncia
inscrita a esse octégono € igual a

a) SV1+V2.
b) ZV1+3.
o) SV2+V2
d) 2V2+3.
e) 2V2—3.

13. (Espcex (Aman)) Um trapézio ABCD, retangulo
em A e D, possui suas diagonais perpendiculares.
Sabendo-se que os lados AB e CD medem,
respectivamente, 2cm e 18cm entdo a area, em
cm?, desse trapézio mede

14. (Espcex (Aman)) Os centros de dois circulos
distam 25 cm. Se os raios desses circulos medem

20cm e 15 cm, a medida da corda comum a esses
dois circulos é

a) 12 cm.
b) 24 cm.
c) 30 cm.
d) 32cm.

e) 26 cm.

15. (Espcex (Aman)) Em um triangulo ABC,

BC = 12 cm e a mediana relativa a esse lado
mede 6cm. Sabendo-se que a mediana relativa ao
lado AB mede 9 cm, qual a area desse tridngulo?

a) V35cm?.
b) 2v35cm?.
c) 6V35 cm?2,

d) \/%_Scmz.

€) 3v35 cm?.

Gabarito

Resposta da questao 1:
(B

Utilizando o perimetro do tridngulo ABC e os
teoremas da bissetriz interna e externa, temos:

v :
B 10 - x D X E
10+y+z=30

y _z y+z=20
10— x  x e {xy = 10z — xz

y Z

_ 24y —xy = 34z — xz
34—x 24-x

y+z=20 (D
o <x(y+2z) =10z (1D
x(z —y) = 34z — 24y (IlI)

Substituindo (I) em (II):

x-20 =10z
z=2x (IV)

Substituindo (IV) em (I):
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REVISAO- GEOMETRIA PLANA
y+2x =20
y=20-2x (V)

Substituindo (IV) e (V) em (III):

x(2x — 20 + 2x) = 34 - 2x — 24(20 — 2x)
2x% — 20x + 2x% = 68x — 480 + 48x

4x% —136x+480 =0

x> —34x+120=10

Xx=4 ou x =30

Como 10 - x > 0, devemos ter que x = 4. Logo:

y=20—2-4=12
z7=2-4=8
aly—z|=4

Resposta da questao 2:
(A]

Da figura abaixo, obtemos

AC? =122 +16%> =2 AC=20cm
12—-x+16—x=20=>x=4cm

123
senoc—zo—5
_ 16 4
COSO(—ZO—S

A area do quadrilatero DBEF pode ser obtida por:

ADBEF = AABC - AADF - ACEF
Apgzr = =22 L1510 Lg.g

DBEF = > sena > senf3
A =96 —72 3 32 i

DBEF — 5 5

136
* Appgr = —— cm’
5

Resposta da questao 3:
(D]

A area do quadrilatero ABCD sera a soma das
areas de dois tridngulos um de base 7 e alturax e

outro de base 7 e altura y, como nos mostra a

figura abaixo:

5cm

Calculando a area A deste quadrilatero, temos:
_7x 7y

7-(x+y) 7-(5)
[ — _— = = —
A > > A > A > >
= 17,5cm?

A

Considerando um quadrilatero ndo convexo com
diagonais contidas em retas perpendiculares.

X
A
ey S ] _______.
7
A,
y
7-x 7 7-(x+
A—A1+A2=T+T=>A= (2 Y) A
7-(5
= # = A =17,5cm?

O resultado é o mesmo.

Resposta da questao 4:
(B]
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|<— ————————————————— 3B/m----------
AGFC~AABC
15—-L L 15—L

L
10L=105= L =10,5

Resposta da questao 5:
(D]

Considerando que AB = x e que AC = 30 - x,
podemos utilizar o teorema da bissetriz interna e
escrever que:

x 30—x

§= 16 = 16x =240 —-8x=> 24x=240=>x=10
~ AB-AC=10-(30—-10) = 200

Resposta da questao 6:
(C]

Como a bissetriz e a mediatriz do poligono se
interceptam no seu centro, é possivel obter o

angulo central relativo ao arco AB:

G

SuperProfessord®

0+0 +g =75°
2
0 = 30°
Sendo assim, o numero de lados desse poligono é:
.- 360°
30°
E o seu numero de diagonais vale:
12-(12 -3
4=
~d=>54
Resposta da questao 7:
(E]
Sendo x e y as dimensdes do retangulo, por

semelhanca entre os tridngulos ABC e DEC,
temos:

c
16 -y
16 m
D E
¥
Ai " EB
| ]
24 m
x 16—y
24 16
2x =48 — 3y
= 2 + 16
y= 3X

A area do depésito € dada por:
2
A=xy= —§X2 + 16x

Logo, a sua area maxima vale:

A
Améx=YV=_4_a
2
. 162 —4-(-3)-0 256
mix — — 2 = 8
+(-3) 3
o Améx=96m2

Resposta da questao 8:
(€]

Um poligono de n lados possui n/2 diagonais
passando pelo seu centro. Logo:
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S_36
5=
n=72

Sendo assim, cada angulo interno desse poligono
vale:

180° - (72 — 2) .
ai=T=175

Resposta da questao 9:
(E]

Valor da altura do triangulo equilatero:

83
h=T=4\/§cm

Sendo x e y as dimensdes do retadngulo, por
semelhanca de tridngulos, temos:

' ¥

4f3-y

Y
X
W3-y x
=—-=32V/3-8y=4V3x=>
43 8 Y
—/3x+ 8V3
S 8V3-2y = VA= y=——

Area do retangulo:

—V3x+8V3
A=xy=x-<f>

—/3x2

A= + 44/3x

Portanto, os valores de x e y que maximizam a area
sdao:

X=Xy = 3 =

= Xy — _\/§ =
“ ()

Y=M=2\/§

2

Resposta da questao 10:
[E]

Temos a seguinte situacao:

2cm

M

2cm

B G cm C

Aplicando a lei dos cossenos no triangulo ABC,
vem:

6%2=4%24+42_-2-4-4cosH
36 =32 — 32 cosB

0=—=
Ccos 3

Aplicando agora a lei dos cossenos no tridngulo
AMC, obtemos:

1
X2=22+4ﬁ-22-4(——)

8
x2=20+2
SX = \/ﬁcm
Resposta da questao 11:
(D]

Observe a figura:

D 2a (i
b
a ; =
F oog
2a E
a
A 2a B
Temos que:
5= 2a _a
senf = 5= b
Aagr = Apep — Aarp

1 1
AAEF=§-2a-Za—E-2a-b-sen9

a
AAEF=232_a‘b‘_

b
AAEF=232_32
AAEF=az
Logo:
Aagcp _ (2a)?
AAgF a?
Aagcop _—
Angr
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REVISAO- GEOMETRIA PLANA
Resposta da questao 12:

[C]

Da figura abaixo, temos que:

cos2x = 2cos?x — 1

=2 29 1 0 cos6+1
= —— 1= e P —
cos cos > cos2 >
V2
cos45° +1 S5 +t1 J2+42
cos 22,5° = > = > = >

Portanto:

| =

2++2

225° ===
cos >

R’

Resposta da questao 13:
[B]

>~

Sabendo que a altura de todo trapézio retangulo
de diagonais perpendiculares € dada pela média

geomeétrica das bases, temos h =+v2-18 = 6cm

Portanto, segue que a resposta é igual a
(ABCD) = 2- (2+18) - 6 = 60 cm?.

Resposta da questao 14:
[B]

Considerando a figura acima, temos:
O triangulo A0,0, é retangulo em A, pois:
252 = 152 + 202

Logo, o segmento de medida h é altura desse
triangulo.

20-15=25-h=>h=12
Portanto, AB=2-h = 24cm

Resposta da questao 15:
(C]

Considerando que BC=12cm e que a mediana
relativa a este lado mede 6cm, podemos
considerar que o triangulo ABC é retangulo em A,
pois pode ser inscrito em uma semicircunferéncia
com mostra a figura abaixo:

No AABC: x2 + (2y)2 = 122 = x% + 4y% = 144 (I)
No AANC: x? +y? =92 = x? + y> = 81 (I
Fazendo (I) - (II), obtemos:

3y2 = 63 >y =21

2+ (V21) =81 =x=2-V15

Portanto, a area do triangulo AB C sera dada por:
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S=2y2-x=2-m22-\/ﬁz6‘\/§
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